
 

 

 

 

  

 هندسهدوم                                فصل

 درس سوم: تشابه مثلث ها

 حالت های تشابه دو مثلث

  با دو زاویه از مثلثی دیگر برابر باشند، دو هر گاه دو زاویه از مثلثی

 مثلث متشابه اند.)زز(

  هر گاه اندازه های دو ضلع از مثلثی با اندازه های دو ضلع از مثلث

و زاویه بین آن ها برابر باشند، دو مثلث دیگر متناسب باشند 

 متشابه اند.)ض ز ض(

  هر گاه اندازه های سه ضلع از مثلثی با اندازه های سه ضلع از مثلث

 دیگر متناسب باشند، دو مثلث متشابه اند.) ض ض ض (

 روابط طولی در مثلث قائم الزاویه

 

 

مثلث  رابطه بین نسبت ارتفاع های متناظر، مساحت و محیط دو

 متشابه با نسبت تشابه

 Kمتشابه و نسبت تشابه آن ها  DEFو ABCفرض کنیم دو مثلث 
 باشد در این صورت:

 است. Kنسبت ارتفاع های متناظر برابر  (1

 است. K2نسبت مساحت های متناظر برابر  (2
 است. Kنسبت محیط های دو مثلث متناظر برابر  (3

𝐶̂: در شکل مقابل  1مثال  = 𝐵𝐷𝐸̂  و BA = و   xطول  44

 y .را بیابید 

 

 به نا به حالت )زز( متشایه اند، چون BDEو  ABCدو مثلث  حل:

    𝐶̂ = 𝐵𝐷𝐸̂   و𝐵̂ = 𝐵̂ :لذا داریم 

𝐴𝐶

𝐷𝐸
=
𝐴𝐵

𝐵𝐸
=
𝐵𝐶

𝐵𝐷
→     

24

𝑦
=

44

24
→ 𝑦 = 12 

44

24
=

24 + 𝑥

14
→ 𝑥 = 12 

 2مثال

روی وتر ایجاد  4و  1طولهای در مثلث قائم الزاویه ای، ارتفاع وارد بر وتر دو قطعه به 

 می کند. طول میانه متوسط این مثلث را بیابید.

 

𝐴𝐵2 = 𝐵𝐻 × 𝐵𝐶 = 1 × 5 → 𝐴𝐵 = √5 

𝐴𝐶2 = 𝐶𝐻 × 𝐵𝐶 = 4 × 5 = 20 → 𝐴𝐶 = √20 = 2√5  

𝐴𝑀 =
1

2
𝐴𝐶 =

1

2
× 2√5 = √5 

𝐵𝑀2 = 𝐴𝐵2 + 𝐴𝑀2 = 5+ 5 = 10 → 𝐵𝑀 = √10 

 

است. اگر  5و  15اندازه محیط های دو مثلث متشابه به ترتیب : 3مثال

واحد مربع باشد، مساحت مثلث کوچکتر را  21مساحت مثلث بزرگ تر 

 به دست آورید.

 حل:

K =
𝑃2

𝑃1

=
15

5
= 3 

𝑆2

𝑆1

= (
𝑃2

𝑃1

)2 →  
𝑆2

𝑆1

= 9 →  𝑆1 =
𝑆2

9
=

21

9
= 3 

  1تمرین 

ثابت کنید در دو مثلث متشابه نسبت نیم ساز های نظیر با نسبت 

 تشابه دو مثلث برابر است.

 3تمرین 

شکل زیر مساحت مثلث بزرگتر چند برابر مساحت مثلث در  

() راهنمایی: ابتدا با استفاده از قضیه 𝐵𝐶‖𝐷𝐸کوچکتر است؟)

را  ABCو  ADEرا بیابید و سپس  تشابه دو مثلث xتالس مقدار

نسبت مساحت های متناظر برابر ثابت کنید و  با توجه به اینکه 

K2 )است جواب را بیابید 
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3 4 

 

1)𝐵𝐶2 = 𝐴𝐵2 + 𝐴𝐶2 

2)𝐴𝐵 × 𝐴𝐶 = 𝐴𝐻 × 𝐵𝐶 

3)𝐴𝐻2 = 𝐵𝐻 × 𝐻𝐶 

4)𝐴𝐵2 = 𝐵𝐻 × 𝐵𝐶 

5)𝐴𝐶2 = 𝐶𝐻 × 𝐵𝐶 

 

𝐻 


